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Pour une suite (un)n∈N de nombres complexes,
comment montrer que la série

∑
un converge ?

∑
un

converge

Proposition 8.4 - le critère spécial des séries alter-
nées������
Ý la suite de terme général un est alternée,

Ý la suite de terme général |un| est décroissante,
Ý la suite de terme général |un| tend vers 0.

Proposition 2.1

Les séries
∑
Re(un) et∑

Im(un) convergent

Proposition 2.7

(un)n∈N est combinaison
linéaire de suites dont la
série converge.

Proposition 2.6 - La relation suite-
série������

Ý à partir d’un certain rang,
un = vn+1 − vn,

Ý la suite (vn)n∈N converge.

Définition 2.3

N∑
n=0

un a une limite finie quand N tend vers +∞.

(un)n∈N est
sommable,

(c’est-à-dire
∑ |un| converge).

Proposition 2.11

La convergence ab-
solue entraîne la
convergence.

Remarque 2.10

la suite (un)n∈N est de
signe constant à partir
d’un certain rang.

Proposition 8.1 - la règle de
d’Alembert�����Ý
��� un+1

un

���−−−−→
n−→+∞ ℓ,

Ý ℓ < 1,

Proposition 2.12 - Critère de compa-
raison����Ý à partir d’un certain rang, |un|¶ |vn|,

Ý (vn)n∈N est sommable.

Proposition 2.12 (bis) - Critère de
domination�����Ý un = O

n→+∞ (vn)

Ý (vn)n∈N est sommable.

Proposition 2.12 - Critère d’équi-
valence����Ý un ∼+∞ vn,

Ý (vn)n∈N est sommable.

Proposition 2.13

(un)n∈N est combinaison linéaire de
suites sommables.
(ℓ1 (C) est un C-espace vectoriel.)

Remarque 2.8

(Re(un))n∈N et (Im(un))n∈N sont sommables.

Proposition 8.2 - Produit de Cauchy������Ý ∀n ∈ N, un =
n∑

k=0
xk yn−k,

Ý (xn)n∈N et (yn)n∈N sont sommables.

(un)n∈N est une
suite sommable
de référence.

Proposition 2.10 - Suites de Riemann

ß un =
1
nα

avec α ∈ ]1 ; +∞[ ;
ß plus généralement un = 1

nα
avec α ∈ C et

Re(α)> 1.

Proposition 2.10 - Suites géométriques

un = zn, avec |z|< 1 .

Remarque 2.4 - « dérivées » des suites géomé-
triques

un = nzn−1, un = n(n− 1)zn−2, et plus généralement

un =
�n

p

�
zn−p pour tout p ∈ N avec |z|< 1 .

Proposition 2.10 - Exponentielle

un =
zn

n!
pour tout z ∈ C.
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